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Θεωρία στην  Άλγεβρα 

1) Τι ονομάηουμε   μονϊνυμο-ςυντελεςτι-κφριο  μζροσ-  βακμό  μονωνφμου   

2) Ροια  μονϊνυμα  λζγονται  α) όμοια  β) ίςα  γ) αντίκετα 

3) Ροιο  μονϊνυμο  ονομάηεται      α)ςτακερό  β) μθδενικό  

4) Ρωσ  ορίηεται  το  άκροιςμα  και  πωσ  το  γινόμενο  μονωνφμων;  

5) Ροιο  πολυϊνυμο λζμε    α)ςτακερό  β) μθδενικό;  

6) Τι ονομάηουμε:     α)πολυϊνυμο –διϊνυμο- τριϊνυμο        β) βακμό  

πολυωνφμου   

7) Ρωσ  ορίηεται  ο πολλαπλαςιαςμόσ α) μονωνφμου  με πολυϊνυμο  

   β)  πολυωνφμου  με  πολυϊνυμο   

8) Τι  ονομάηουμε   ταυτότθτα;  

9) Αποδείξτε  τισ  ταυτότθτεσ: 

Α)  τετράγωνο  ακροίςματοσ             (α+β)2=α2+2αβ+β2 

Β) τετράγωνο   διαφοράσ                   (α-β)2=α2-2αβ+β2 

Γ)  κφβοσ   ακροίςματοσ                     (α+β)3=α3+3α2β+3αβ2+β3
 

Δ)  κφβοσ   διαφοράσ                           (α-β)3=α3-3α2β+3αβ2-β3 

Ε)  γινόμενο  ακροίςματοσ με  διαφορά (α+β). (α-β)= α2-β2   
 

 

10) Τι  ονομάηουμε  Παραγοντοποίθςθ; 
 

11) Τι  ονομάηουμε  Ελάχιςτο  Κοινό  Πολλαπλάςιο  και  τι  Μζγιςτοσ  Κοινόσ  

Διαιρζτθσ  δφο  ι  περιςςοτζρων  αλγεβρικϊν  παραςτάςεων  που  ζχουν  

αναλυκεί  ςε  γινόμενο  πρϊτων  παραγόντων
 

12) Ρότε  μια  αλγεβρικι  παράςταςθ  ονομάηεται  ρθτι και  πότε  αυτι  δεν  

ορίηεται; 
 

13) Τι  ονομάηεται  εξίςωςθ  2ου  βακμοφ  με  ζναν  άγνωςτο;
 

14) Ρότε  μια  εξίςωςθ  2ου  βακμοφ  με  ζναν  άγνωςτο  ζχει:
 

α) δφο  λφςεισ   άνιςεσ 

β) μια  διπλι  λφςθ 

γ) δεν   ζχει     λφςεισ 

 15)Ρωσ παραγοντοποιείται το τριϊνυμο αx2+βχ+γ όταν θ εξίςωςθ αx2+βχ+γ=0 με 

α≠0 ζχει λφςεισ τισ  χ1,χ2; 

16) Τι ονομάηεται κλαςματικι εξίςωςθ και πότε ορίηεται αυτι; 
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Θεωρία  στη  Γεωμετρία 

1. Ροια τα κφρια ςτοιχεία του τριγϊνου; 

2. Ροια τα είδθ των τριγϊνων ωσ προσ τισ πλευρζσ και ωσ προσ τισ γωνίεσ τουσ; 

3. Τι ονομάηεται διάμεςοσ ,διχοτόμοσ ,φψοσ  τριγϊνου; 

4.  Ρότε δφο τρίγωνα λζγονται ίςα; (οριςμόσ) 

5. Ρότε δφο τρίγωνα είναι ίςα;(κριτιρια  ιςότθτασ τυχαίων  τριγϊνων) 

6. Ρότε δφο ορκογϊνια  τρίγωνα είναι ίςα;(κριτιρια  ιςότθτασ ορκογωνίων  

τριγϊνων) 

7. Ροια είναι  θ  χαρακτθριςτικι  ιδιότθτα  των  ςθμείων  τθσ  μεςοκακζτου  

ευκυγράμμου  τμιματοσ; 

8. Ροιά  είναι  θ  χαρακτθριςτικι  ιδιότθτα  των  ςθμείων  τθσ  διχοτόμου  μιασ  

γωνίασ;   

9. Τι γνωρίηετε  γενικά  για  τον  λόγο  δφο  ευκυγράμμων  τμθμάτων; 

10. Τι  ξζρετε  για  το  ευκφγραμμο  τμιμα  που  ςυνδζει  τα  μζςα  δφο  πλευρϊν  

τριγϊνου 

11. Με  τι  είναι  ίςθ  θ  διάμεςοσ  που  αντιςτοιχεί  ςτθν  υποτείνουςα  ενόσ 

ορκογωνίου  τριγϊνου; 

12. Ρότε δφο τρίγωνα λζγονται όμοια; (οριςμόσ) 

13. Ρότε δφο τρίγωνα είναι όμοια; (κριτιρια  ομοιότθτασ τυχαίων  τριγϊνων) 

14. Ρωσ  ορίηονται  οι  τριγωνομετρικοί  αρικμοί  γωνίασ  ω  με  τθν  βοικεια  ενόσ  

ορκοκανονικοφ  ςυςτιματοσ    αξόνων 

15. Τι  γνωρίηετε  για  τα  πρόςθμα  των  τριγωνομετρικϊν  αρικμϊν  γωνίασ  ω   

16. Τι  γνωρίηετε  για  τουσ  τριγωνομετρικοφσ  αρικμοφσ παραπλθρωματικϊν    

γωνιϊν 

17. Αποδείξτε τισ  βαςικζσ  τριγωνομετρικζσ ταυτότθτεσ  δθλαδι ότι  για  

οποιαδιποτε  γωνία  ω  ιςχφει 

 θμ2ω+ ςυν2ω=1 

     
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  ΑΠΑΝΣΗ΢ΕΙ΢   ΑΛΓΕΒΡΑ΢ 

1. Μονϊνυμο  λζγεται  θ ακζραια  αλγεβρικι  παράςταςθ  ςτθν  οποία  ανάμεςα  

ςτισ  μεταβλθτζσ  ςθμειϊνεται  μόνο   πολλαπλαςιαςμόσ 

΢υντελεςτισ  είναι  ο αρικμθτικόσ  παράγοντασ  

Κφριο  μζροσ  είναι  το  γινόμενο  των  μεταβλθτϊν  με τουσ  αντίςτοιχουσ  

εκκζτεσ   

Βακμόσ  ενόσ μονωνφμου  ωσ  προσ  μια  μεταβλθτι  λζγεται  ο  εκκζτθσ  τθσ  

μεταβλθτισ  αυτισ. 

2. α)Όμοια  είναι  τα  μονϊνυμα με  ίδιο  κφριο  μζροσ.   

β)Ίςα  είναι  τα   όμοια   μονϊνυμα με  ίδιο  ςυντελεςτι. 

 γ)Αντίκετα   είναι  τα  όμοια  μονϊνυμα με  αντίκετουσ  ςυντελεςτζσ.     

3. α)΢τακερό  μονϊνυμο  λζμε  οποιονδιποτε  αρικμό 

β)Μθδενικό  μονϊνυμο  λζμε   το  ςτακερό  μονϊνυμο  μθδζν.  

4. Άκροιςμα   ΟΜΟΙΩΝ   μονωνφμων   είναι  ζνα  όμοιο  με  αυτά  μονϊνυμο  με  

ςυντελεςτι  το  άκροιςμα  των  ςυντελεςτϊν. 

Γινόμενο     μονωνφμων   είναι    ζνα   μονϊνυμο  με  ςυντελεςτι  το  γινόμενο   

των  ςυντελεςτϊν  και  κφριο  μζροσ  το  γινόμενο όλων των μεταβλθτϊν του με 

εκκζτθ κάκε μεταβλθτισ το άκροιςμα των εκκετϊν τθσ .  

5. α)΢τακερό πολυϊνυμο λζγεται  κάκε αρικμόσ . 

β)Μθδενικό πολυϊνυμο   λζγεται  ο αρικμόσ μθδζν. 

6. Πολυϊνυμο λζγεται μια αλγεβρικι παράςταςθ που είναι άκροιςμα τουλάχιςτον 

δφο μθ όμοιων μονϊνυμων. 

Διϊνυμο  είναι  το  πολυϊνυμο που ζχει δφο  μθ  όμοιουσ  όρουσ. 

Σριϊνυμο  είναι   το  πολυϊνυμο που  ζχει   τρεισ   μθ  όμοιουσ   όρουσ. 

7. α) Για να πολλαπλαςιάςουμε μονϊνυμο με  πολυϊνυμο, πολλαπλαςιάηουμε το 

μονϊνυμο με κάκε όρο του πολυϊνυμου  και προςκζτουμε  τα γινόμενα που 

προκφπτουν  . 

β) Για να πολλαπλαςιάςουμε   πολυϊνυμο με πολυϊνυμο ,  πολλαπλαςιάηουμε  κάκε 

όρο  του ενόσ πολυϊνυμου με κάκε όρο  του άλλου πολυϊνυμου και προςκζτουμε τα 

γινόμενα που προκφπτουν.  

8. Σαυτότθτα   λζγεται   κάκε ιςότθτα που περιζχει  μεταβλθτζσ και αλθκεφει για όλεσ τισ 

τιμζσ των μεταβλθτϊν τθσ. 

 

9. ΑΡΟΔΕΙΞΕΙΣ  ΤΑΥΤΟΤΗΤΩΝ 
 (α+β)2=(α+β).

(α+β) =α.α+α.β+β.α+β.β=α2+2αβ+β2 

 

 (α-β)2=(α-β).
(α-β) =α.α-α.β-β.α+β.β=α2-2αβ+β2 
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 (α+β)3=(α+β)2.(α+β) = (α2+2αβ+β2).(α+β) = 

α2.α+ α2.β +2αβα+2αβ β+ β2 α+ β2.β=  

α3+ α2.β +2 α2.β +2α . β2 + β2.α+ β3= 

α3+3 α2.β +3α . β2 +  β3 
 

 (α-β)3=(α-β)2.(α-β) = (α2-2αβ+β2).(α-β) = 

α2.α- α2.β -2αβα+2αβ β+ β2 α-β2.β=  

α3- α2.β -2 α2.β +2α . β2 + β2.α- β3= 

α3-3 α2.β +3α . β2 -  β3 

 

 (α+β).
(α-β) =α.α-α.β+β.α-β.β=α2-β2 

 

10. Παραγοντοποίθςθ  λζγεται   θ διαδικαςία  με τθ οποία μια παράςταςθ  που είναι 

άκροιςμα , μετατρζπεται  ςε γινόμενο παραγόντων  . 

 

11. Ελάχιςτο Κοινό Πολλαπλάςιο δφο  θ  περιςςοτζρων  αλγεβρικϊν  παραςτάςεων  

ονομάηεται το γινόμενο των κοινϊν  και  μθ κοινϊν   παραγόντων τουσ με εκκζτθ 

κακενόσ το μεγαλφτερο από τουσ εκκζτεσ του. 

Μζγιςτοσ Κοινόσ Διαιρζτθσ δφο  θ  περιςςοτζρων  αλγεβρικϊν  παραςτάςεων   

ονομάηεται  το γινόμενο των κοινϊν παραγόντων τουσ με εκκζτθ κακενόσ το 

μικρότερο από τουσ εκκζτεσ του. 

 

12.  Ρθτι αλγεβρικι παράςταςθ ι απλϊσ ρθτι παράςταςθ λζγεται  μια αλγεβρικι  

παράςταςθ  που είναι κλάςμα  και οι όροι  του είναι  πολυϊνυμα . 

Οι μεταβλθτζσ  μιασ ρθτισ παράςταςθσ δεν μποροφν  να πάρουν τιμζσ που 

μθδενίηουν  τον παρανομαςτισ  τθσ, αφοφ δεν ορίηεται κλάςμα με 

παρανομαςτι  μθδζν. 

 

13. Εξίςωςθ 2ου   βακμοφ  ι δευτεροβάκμια εξίςωςθ    λζμε τθν εξίςωςθ με ζναν άγνωςτο 

που ο μεγαλφτεροσ  εκκζτθσ  του  χ είναι το   2 

        Η γενικι μορφι μιασ εξίςωςθσ  2ου βακμοφ με ζνα άγνωςτο x είναι  

                              αx2   + βχ  +γ = 0  με α ≠ 0  

 ΢υντελεςτζσ τθσ εξίςωςθσ λζγονται οι αρικμοί α, β, γ 

 ΢τακερόσ όροσ τθσ εξίςωςθσ  λζγετε ο ςυντελεςτισ γ 

 Η εξίςωςθ αx2   + βχ  +γ = 0  είναι  2ου βακμοφ όταν α ≠ 0 

 Ο αρικμόσ ρ είναι λφςθ  ι ρίηα τθσ εξίςωςθσ , όταν τθν επαλθκεφει. 



Γ’  ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ 

5 
 

 

14. Ζςτω θ εξίςωςθ  αx2   + βχ  +γ = 0   με α ≠  0 
 

Η παράςταςθ Δ = β2 – 4αγ λζγεται διακρίνουςα τθσ εξίςωςθσ. 

 Αν Δ > 0, τότε  θ  εξίςωςθ  ζχει  δφο άνιςεσ  λφςεισ τισ       
     

  
 

 

 Αν Δ = 0, τότε  θ  εξίςωςθ  ζχει  μια  διπλι  λφςθ  τθν       χ 
  

  
 

 

 Αν Δ < 0, τότε  θ  εξίςωςθ   δεν  ζχει    λφςθ  (αδφνατθ) 

 

 

15. Το τριϊνυμο αx2+βχ+γ    με   α≠0   παραγοντοποιείται   ΑΝΑΛΟΓΑ  ΜΕ  ΤΟ  

Ρ΢ΟΣΗΜΟ  ΤΗΣ  ΔΙΑΚ΢ΙΝΟΥΣΑΣ  ΔΗΛΑΔΗ 

 

 Αν Δ > 0, τότε    αx2+βχ+γ =α(χ-χ1).(χ-χ2)  

 

  Αν Δ = 0, τότε    αx2+βχ+γ =α(χ-χ1).(χ-χ1)=   α(χ-χ1)2
 

 

 Αν Δ < 0, τότε    δεν  παραγοντοποιείται 

 

16.Κλαςματικι   εξίςωςθ ονομάηεται θ  εξίςωςθ που  περιζχει τουλάχιςτον  ζνα  

κλάςμα  με  άγνωςτο  ςτον  παρονομαςτι   

      Ορίηεται   όταν  εξαιρζςουμε  τισ  τιμζσ   του  αγνϊςτου   που  κα  μθδζνιηαν  

τουσ  παρονομαςτζσ  αφοφ  πρϊτα  τουσ  παραγοντοποιιςουμε 
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ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ  στη  Γεωμετρία 

1. Τα κφρια   ςτοιχεία του τριγϊνου  είναι  οι κορυφζσ,  οι  πλευρζσ  του και  οι  

γωνίεσ  του 

2. Τα είδθ των τριγϊνων  

 ωσ προσ τισ πλευρζσ  είναι ιςόπλευρο , ιςοςκελζσ  και  ςκαλθνό  και 

 ωσ προσ τισ γωνίεσ   είναι  ορκογϊνιο ,αμβλυγϊνιο  και  οξυγϊνιο. 

 

3. Τα δευτερεφοντα   ςτοιχεία του τριγϊνου  είναι τα  φψθ, οι  διάμεςοι και  οι  

διχοτόμοι 

Διάμεςοσ  τριγϊνου είναι  το  ευκφγραμμο  τμιμα  που  ενϊνει  μία  κορυφι  με  

το  μζςο  τθσ  απζναντι  πλευράσ. 

 Διχοτόμοσ τριγϊνου είναι  το  ευκφγραμμο  τμιμα που  ξεκινά  από  μια  

κορυφι   χωρίηει  τθ  γωνία  ςε  δφο ίςα  μζρθ και  καταλιγει  ςτθν απζναντι  

πλευρά. 

 Φψοσ  τριγϊνου  είναι  θ  απόςταςθ  μιασ  κορυφισ από  τθν  απζναντι  πλευρά. 

4. Δφο τρίγωνα λζμε ότι είναι ίςα, όταν ζχουν  τισ πλευρζσ  τουσ  ίςεσ  μία  προσ μία  και  

τισ  αντίςτοιχεσ γωνίεσ ίςεσ. 

5. Σα  κριτιρια  ιςότθτασ τριγϊνων είναι: 

1ο
 Αν δφο τρίγωνα ζχουν δφο πλευρζσ ίςεσ μια προσ μια και τθν περιεχόμενθ 

γωνία τουσ, ίςθ ,τότε είναι ίςα  (π-γ-π) 

2ο Αν δφο τρίγωνα ζχουν μία πλευρά ίςθ και τισ προςκείμενεσ ςτθ πλευρά αφτθ 

γωνίεσ ίςεσ μια προσ μια ,τότε είναι ίςα(γ-π-γ). 

3ο Αν δφο τρίγωνα ζχουν τισ πλευρζσ τουσ ίςεσ μια προσ μια τότε είναι ίςα(π-π-π). 

 

 

6. Σα   κριτιρια  ιςότθτασ   ορκογωνίων  τριγϊνων είναι: 

 

i. Αν δφο ορκογϊνια τρίγωνα ζχουν δφο αντίςτοιχεσ  πλευρζσ ίςεσ μια προσ μια 

τότε είναι ίςα.(π-π) 

ii. Αν δφο ορκογϊνια τρίγωνα ζχουν μια αντίςτοιχθ πλευρά και μια αντίςτοιχθ 

οξεία γωνία ίςθ, τότε είναι ίςα (π-γ). 

7. Κάκε  ςθμείο    τθσ  μεςοκακζτου  ευκυγράμμου  τμιματοσ  ιςαπζχει  από  τα  

άκρα  του  ευκυγράμμου  τμιματοσ  και  αντίςτροφα   κάκε  ςθμείο    που ιςαπζ-  

χει  από  τα  άκρα  ενόσ  ευκυγράμμου  τμιματοσ  ανικει  ςτθ  μεςοκάκετό  του.     

8. Κάκε  ςθμείο    τθσ  διχοτόμου  γωνίασ    ιςαπζχει  από  τισ  πλευρζσ  τθσ  γωνίασ 

και  αντίςτροφα    κάκε  ςθμείο    που ιςαπζχει  από  τισ  πλευρζσ  μιασ  γωνίασ 

ανικει  ςτθ  διχοτόμο   τθσ. 
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9. Ο  λόγοσ  δφο  ευκφγραμμων  τμθμάτων είναι  ίςοσ  με  το  λόγο  των  μθκϊν 

τουσ, εφόςον  ζχουν μετρθκεί  με   τθν  ίδια  μονάδα μζτρθςθσ. 

10. Το  ευκφγραμμο  τμιμα  που  ςυνδζει  τα  μζςα  δφο  πλευρϊν  ενόσ  τριγϊνου  

είναι  παράλλθλο  με  τθν  τρίτθ  πλευρά  και  ιςοφται  με  το  μιςό  τθσ. 

11. Η  διάμεςοσ  που  αντιςτοιχεί  ςτθν  υποτείνουςα  ενόσ ορκογωνίου  τριγϊνου 

είναι  ίςθ  με  το  μιςό  τθσ. 

12. Δφο  τρίγωνα  λζμε  ότι  είναι  όμοια, όταν  ζχουν  τισ  πλευρζσ τουσ  ανάλογεσ  

και  τισ αντίςτοιχεσ γωνίεσ  τουσ  ίςεσ. 

13. Τα  κριτιρια  ομοιότθτασ τυχαίων  τριγϊνων είναι: 

i. Δφο  τρίγωνα  λζμε  ότι  είναι  όμοια, όταν  ζχουν  τισ  πλευρζσ τουσ  

ανάλογεσ  και  τισ αντίςτοιχεσ γωνίεσ  τουσ  ίςεσ. 

ii. Αν δφο  τρίγωνα  ζχουν  δφο γωνίεσ  τουσ  ίςεσ  μία προσ  μία, τότε  είναι  

όμοια. 

iii. Αν  δφο  ορκογϊνια  τρίγωνα  ζχουν  μία  οξεία γωνία  είναι  ίςθ  είναι  

όμοια. 

 

14. Οι  τριγωνομετρικοί  αρικμοί   γωνίασ  ω ορίηονται με  τθν  βοικεια  ενόσ  

ορκοκανονικοφ  ςυςτιματοσ    αξόνων  ωσ  εξισ: 

 

Ζςτω  τυχαίο  ςθμείο του  επιπζδου Μ(χ,ψ) 

     
                 

                            
 = 

 

 
  

 

 Μ(χ,ψ) ψ 

      
                 

                            
 = 

 

 
  

  ω 

 Χϋ Ο         χ 

      
                 

                 
 = 

 

 
  

 Ψϋ  

Ππου  ρ =       

15.   Για  τουσ  τριγωνομετρικοφσ  αρικμοφσ  θμω, ςυνω, εφω  ιςχφουν: 

Στο  πρϊτο  τεταρτθμόριο  όλοι οι  τριγωνομετρικοί αρικμοί είναι  κετικοί 

Στο  δεφτερο  τεταρτθμόριο  μόνο το θμίτονο είναι  κετικό. 

Στο  τρίτο   τεταρτθμόριο  θ  εφαπτομζνθ είναι  κετικι. 

Στο  τζταρτο  τεταρτθμόριο  το  ςυνθμίτονο είναι  κετικό. 
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16.  Οι  παραπλθρωματικζσ  γωνίεσ  ω,     φ= 180ο – ω           ζχουν το  ίδιο  θμίτονο 

και  αντίκετουσ τουσ άλλουσ τριγωνομετρικοφσ  αρικμοφσ .Δθλαδι          

 θμ(180ο – ω) = θμω  

 ςυν(180ο – ω) = - ςυνω 

 εφ(180ο – ω) = -  εφω  

17.  Απόδειξθ   βαςικϊν  τριγωνομετρικϊν   ταυτοτιτων για  οποιαδιποτε  

γωνία  ω  ιςχφει 

 θμ2ω+ ςυν2ω=1 

θμ2ω+ ςυν2ω= 
 

 
 
 

+ 
 

 
 
 

=
  

   
  

   
     

   =
  

    =1 

 Μ(χ,ψ) ψ 

     
   

    
 

   ω Χ 

 Χϋ Ο 

        

 Ψϋ  

 

   

    
 

 

 
 

 

  =  
   

   
  = 

 

 
 = εφω                  

Μθν ξεχνάτε  

 

 

ω 
30ο 45ο 

 
60ο 

θμ 
 

 
   

 
 

  

 
 

ςυν 
  

 
 

  

 
 

 

 
 

εφ 
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