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ΑΛΓΓΒΡΑ 

- Μηα έθθναζε πμο πενηέπεη μόκμ ανηζμμύξ ιέγεηαη αοιθμηηική παοάζηαζη. 

- Μηα έθθναζε πμο πενηέπεη ανηζμμύξ θαη μεηαβιεηέξ θαιείηαη αλγεβοική 

παοάζηαζη. 

-Μηα αιγεβνηθή πανάζηαζε όπμο μεηαλύ ηςκ μεηαβιεηώκ ηεξ ζεμεηώκμκηαη 

μόκμ μη πνάλεηξ ηεξ πνόζζεζεξ θαη ημο πμιιαπιαζηαζμμύ θαη μη εθζέηεξ ηςκ 

μεηαβιεηώκ ηεξ είκαη θοζηθμί ανηζμμί θαιείηαη ακέοαια . 

-Μηα αθέναηα αιγεβνηθή πανάζηαζε ζηεκ μπμία μεηαλύ ηςκ μεηαβιεηώκ ηεξ 

ζεμεηώκεηαη μόκμ ε πνάλε ημο πμιιαπιαζηαζμμύ ιέγεηαη μξμώμρμξ 

-Ο ανηζμεηηθόξ πανάγμκηαξ εκόξ μμκςκύμμο ιέγεηαη ζρμηελεζηήπ. 

-Ο εθζέηεξ μηαξ μεηαβιεηήξ ιέγεηαη βαθμόπ ημο μμκςκύμμο ςξ πνμξ αοηή ηε 

μεηαβιεηή ,εκώ μ βαζμόξ ημο μμκςκύμμο ςξ πνμξ όιεξ ηηξ μεηαβιεηέξ 

ιέγεηαη ημ άζνμηζμα όιςκ ηςκ εθζεηώκ ηςκ μεηαβιεηώκ. 

-Όμξια θαιμύκηαη ηα μμκώκομα ηςκ μπμίςκ ημ θύνημ μένμξ είκαη ίδημ. 

-Δομ όμμηα μμκώκομα με ίζμοξ ζοκηειεζηέξ θαιμύκηαη Ι΢Α.  

-Σμ άθοξιζμα όμμηςκ μμκςκύμςκ είκαη έκα μμκώκομμ όμμημ με αοηά θαη 

ζοκηειεζηή ημ άζνμηζμα ηςκ ζοκηειεζηώκ ημοξ. 

-Σξ γιμόμεμξ μμκςκύμςκ είκαη έκα μμκώκομμ με ζοκηειεζηή ημ γηκόμεκμ ηςκ 

ζοκηειεζηώκ θαη θύνημ μένμξ ημ γηκόμεκμ ηςκ θύνηςκ μένςκ ημοξ. 

-Να θάκεηε ηηξ πνάλεηξ θαη ακαγςγή ηςκ όμμηςκ όνςκ. 

Α=                   

Β=               

Γ=                   

-Μηα ηζόηεηα ε μπμία πενηιαμβάκεη ανηζμμύξ θαη μεηαβιεηέξ θαιείηαη 

ενίζτζη. 

-Οη ανηζμεηηθέξ ηημέξ ηςκ μεηαβιεηώκ γηα ηηξ μπμίεξ ε ηζόηεηα γίκεηαη 

αιεζήξ ιέγμκηαη λύζειπ ηεξ ελίζςζεξ. 
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-Ακ ε ηζόηεηα δεκ γίκεηαη πμηέ αιεζήξ ,ηόηε ε ελίζςζε ιέγεηαη αδύμαηη. 

-Ακ έπεη άπεηνεξ ιύζεηξ ιέγεηαη αόοιζηη. 

-Ακ ε ηζόηεηα αιεζεύεη γηα όιεξ ηηξ ηημέξ ηςκ μεηαβιεηώκ ιέγεηαη 

ηαρηόηηηα. 

Ανιξζημείτηεπ ηαρηόηηηεπ 

      =          

      =          

      =                

      =                

                 

        =                     

                      

                      

 

Απξδείνειξ 

1.                               

2. μμμίςξ. 

 

3.                                        

                         

                

4. μμμίςξ 

5.                              

 

 



ΓΠΑ 

Επιμέλεια θεμάτωμ: Ιωάμμης Τζούκας –Δήμητρα Νικολή Σελίδα 3 

 

ΓΠΑΝΑΛΗΠΣΙΚΑ ΘΓΜΑΣΑ Γ’ ΓΤΜΝΑ΢ΙΟΤ 2012 

-Να βοείηε ηα αμαπηύγμαηα. 

1.                                                                             
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Να παοαγξμηξπξιήζεηε ηιπ παοαζηάζειπ 

Α.    8π+4ρ   ,   2π-6  ,               ,                

Β.    απ+αρ+βπ+βρ  ,,             ,                  

              

                     
 
 

Να απλξπξιήζεηε ηιπ παοαζηάζειπ 

   
   

   
 

  

     
   

    

   
  

     

         
 

                                     

 

   
   

   
 
   

   
  
   

 
 
   

  
 

   
   

   
 
   

   
     

   

   
  

 

Μηα ελίζςζε ηεξ μμνθήξ :                   

Λέγεηαι δερηεοξβάθμια ενίζτζη. 

  Η πανάζηαζε               θαιείηαη δηαθνίκμοζα ηεξ ελίζςζεξ.  

Δηαθνίκμκηαη μέζς ημο πνμζήμμο ηεξ μη αθόιμοζεξ πενηπηώζεηξ: 
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Α .  Δ>0.  Η ελίζςζε έπεη δύμ νίδεξ (άκηζεξ) μη μπμίεξ δίκμκηαη από ηεκ 

ζπέζε:     
     

  
 

Β.  Δ=0  .  Η ελίζςζε έπεη μηα νίδα ( δηπιή) πμο δίκεηαη από ηε ζπέζε   
 

  
   

Γ .  Δ<0   .  Η ελίζςζε δεκ έπεη πναγμαηηθέξ νίδεξ ( ιέμε επίζεξ πςξ είκαη 

αδύκαηε). 

Να λρθξύμ ξι ενιζώζειπ: 
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 Να λρθξύμ ηα ζρζηήμαηα 
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ΓΓΩΜΓΣΡΙΑ 

 -Σα κύοια ζημηπεία εκόξ ηνηγώκμο είκαη ξι πλεροέπ θαη μη κξορθέπ ημο. 

Έκα  ηνίγςκμ  ακάιμγα με ημ είδμξ ηςκ γςκηώκ ημο θαιείηαη: 

 -Αμβλργώμιξ ακ έπεη μηα γςκία ημο αμβιεία, 

-Οοθξγώμιξ ακ έπεη μηα γςκία ημο μνζή θαη  

-Ονργώμιξ όηακ έπεη όιεξ ημο ηηξ γςκίεξ μλείεξ. 

΢εμεηώκεηαη πςξ θάζε ηνίγςκμ έπεη δομ γςκίεξ μλείεξ ζε θάζε πενίπηςζε. 

 -Έκα ηνίγςκμ ακάιμγα με ηεκ ζπέζε πμο ζοκδέεη ηηξ πιεονέξ ημο θαιείηαη: 

΢καλημό ακ είκαη ακά δομ άκηζεξ ,  

Ιζξζκελέπ ακ έπεη δομ ίζεξ πιεονέξ θαη  

Ιζόπλερομ ακ έπεη θαη ηηξ ηνεηξ πιεονέξ ημο ίζεξ. 

-Δερηεοεύξμηα ζημηπεία εκόξ ηνηγώκμο είκαη μη : διάμεζξπ , ύσξπ και 

διςξηόμξπ . εηδηθόηενα.  

-Διάμεζξπ εκόξ ηνηγώκμο θαιείηαη ημ εοζύγναμμμ ημήμα πμο έπεη ημ έκα ημο 

άθνμ ζε μηα θμνοθή ημο ηνηγώκμο θαη ημ άιιμ ζημ μέζμ ηεξ απέκακηη πιεονάξ. 

-Διςξηόμξπ εκόξ ηνηγώκμο θαιείηαη ημ ημήμα πμο έπεη ημ έκα ημο άθνμ ζε 

μηα θμνοθή ημο ηνηγώκμο , ημ άιιμ ζηεκ απέκακηη πιεονά θαη έπεη ηεκ 

ηδηόηεηα κα δηπμημμεί ηεκ γςκία . 

-Ύσξπ εκόξ ηνηγώκμο μκμμάδεηαη ημ ημήμα πμο θένμομε από μηα θμνοθή θαη 

είκαη θάζεημ ζηεκ απέκακηη πιεονά ( ή ηεκ πνμέθηαζε αοηήξ). 

 -Δομ ηνίγςκα θαιμύκηαη Ι΢Α ακ θαη μόκμ ακ έπμοκ ηηξ γςκίεξ θαη ηηξ 

πιεονέξ ημοξ ίζεξ μηα πνμξ μηα. 

Κοιηήοια ιζόηηηαπ ηοιγώμτμ. 

1.  Ακ δύμ ηνίγςκα έπμοκ δομ πιεονέξ ίζεξ μηα πνμξ μηα θαη ηεκ πενηεπμμέκε 

γςκία ημοξ ίζε , ηόηε είκαη Ι΢Α. 

2 .  Ακ δύμ ηνίγςκα έπμοκ μηα πιεονά ίζε θαη ηηξ πνμζθείμεκεξ ζηεκ πιεονά 

αοηή γςκίεξ ίζεξ ,ηόηε είκαη Ι΢Α. 
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3. ακ δύμ ηνίγςκα έπμοκ ηηξ πιεονέξ ημοξ ίζεξ μία πνμξ μία ,ηόηε είκαη Ι΢Α. 

   Γηδηθόηενα γηα ημ μνζμγώκηα ηνίγςκα ηζπύεη: 

-Δομ μνζμγώκηα ηνίγςκα είκαη Ι΢Α όηακ έπμοκ: 

-Δομ ακηίζημηπεξ πιεονέξ ίζεξ μηα πνμξ μηα ή 

-Μηα ακηίζημηπε πιεονά θαη μηα ακηίζημηπε μλεία γςκία. 

1 .  ΢ηιπ ποξεκηάζειπ ηηπ βάζηπ ΒΓ ιζξζκελξύπ ηοιγώμξρ ΑΒΓ παίομξρμε 

ηα ζημεία Δ και Γ ηέηξια , ώζηε  μα είμαι ΒΔ=ΓΓ . Να απξδείνεηε όηι: 

Α . Σμ ηνίγςκμ ΑΔΓ εηκαη ηζμζθειέξ. 

Β . Οη γςκίεξ ΒΔΓ θαη ΒΑΓ είκαη ίζεξ. 

Γ .  Οη γςκίεξ  ΔΑΓ θαη   ΒΑΓ  έπμοκ θμηκή δηπμηόμμ 

2 .  ΢ε ιζξζκελέπ ηοίγτμξ ΑΒΓ (β=γ) θέοξρμε ηιπ διςξηόμξρπ ΒΔ και 

ΓΓ. Να απξδείνεηε όηι: 

ΒΔ=ΓΓ    ,      ημ ηνίγςκμ ΑΔΓ είκαη ηζμζθειέξ. 

3.  κα απμδείλεηε όηη ζε ηζμζθειέξ ηνίγςκμ : 

Α. ημ μέζμ ηεξ βάζεξ ηζαπέπεη από ηηξ ίζεξ πιεονέξ ημο 

Β.  Σα μέζα ηςκ ίζςκ πιεονώκ ηζαπέπμοκ από ηε βάζε ημο 

Γ.  Σα μέζα ηςκ ίζςκ πιεονώκ ηζαπέπμοκ από ηηξ ίζεξ πιεονέξ ημο. 

 -Δομ πμιύγςκα με ημ ίδημ πιήζμξ θμνοθώκ θαιμύκηαη όμξια ακ θαη μόκμ ακ 

έπμοκ ηηξ γςκίεξ ημοξ ίζεξ μηα πνμξ μηα θαη ηηξ πιεονέξ ημοξ ακάιμγεξ. 

-Ακ δομ ηνίγςκα έπμοκ ηηξ γςκίεξ ημοξ ίζεξ μηα πνμξ μηα ηόηε είκαη όμμηα 

  

1.  Ακ δομ ηνίγςκα είκαη όμμηα κα δείλεηε όηη ηα ακηίζημηπα δεοηενεύμκηα 

ζημηπεία ημοξ έπμοκ ημκ ίδημ ιόγμ μμμηόηαημξ. 

2.  Ακ ΑΔ είκαη ημ ύρμξ πμο ακηηζημηπεί ζηεκ οπμηείκμοζα μνζμγώκημο 

ηνηγώκμο ΑΒΓ , κα δείλεηε όηη ηα ηνίγςκα ΑΒΓ,ΑΒΔ,ΑΓΔ είκαη ακά δομ όμμηα 

θαη κα γνάρεηε ημοξ ιόγμοξ μμμηόηεηαξ. 
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3 . Δομ ηνίγςκα είκαη όμμηα με ιόγμ μμμηόηεηαξ ίζμ με ηε μμκάδα. Να δείλεηε 

όηη είκαη ίζα. 

ΚΑΛΗ ΓΠΑΝΑΛΗΨΗ 

 

ΠΑΡΑΣΗΡΗ΢ΓΙ΢: 

Σμ θοιιάδημ αοηό δεκ έγηκε με ζθμπό κα θςδηθμπμηήζεη ηε ζεςνία πμο πνέπεη κα μάζεηε μύηε πμιύ πενηζζόηενμ κα 

ακηηθαηαζηήζεη ημ βηβιίμ ζαξ. 

Απιά  ζέιμομε κα ζαξ δώζς ηα ζημηπεηά  γηα αοηά πμο ζα πνέπεη κα  ράλεηε ζε αοηό.  

Τπεκζομίδεηαη πςξ  ζςζηό είκαη ό,ηη ακαγνάθεηαη ζημ ζπμιηθό ζαξ βηβιίμ θαη πςξ είκαη ακαγθαίμ κα μάζεηε κα 

δηαβάδεηε μμκμί ζαξ θαη κα «λεζθμκίδεηε « ημ ζπμιηθό ζαξ βηβιίμ. 

Γπηζεμαίκεηαη πςξ όηη ημ δηαθμνεηηθό δείηε ζε αοηό ημ θοιιάδημ από ημ βηβιίμ ζα έπεη γίκεη από παναδνμμή θαη ζα 

πνέπεη κα ιαμβάκεηαη ςξ πανόναμα. 

΢ε θάζε πενίπηςζε ζα ηα δμύμε  μαδί όια θαη ζα ιύζμομε ηηξ όπμηεξ απμνίεξ. 

 

 

 

 

 

 

 


